[LYCEE PILOTE SFAX SERIE D’EXERCICES Mr MEGDICH|
| EXPONENTIELLE  4eneMATH]

@ERCICE N1 0

A)1) Montrer que pour tout réel x; " —x 2 1 et déduire que pour toutréel x ; xe™ <~
e

2) On donne le tableau de variation d'une fonction f dérivable sur R -

X
S

a)Montrer que pour tout x de [0,+w[et que pour toutn deNon a

0 x™e ™ f(x) (T—%)T f(x)

1
b)En déduire que pour tout n de Non a0 < j'x"“e“(”*”’f(x)dx < I,
0

(e-—l)e"

Dans la suite on prend f{x)=l pour tout réel X

—X

1

B) dans cette partie, on se propose de trouver une valeur approché de/ = If(x)dx
0

1 N

On pose /[, =1;pourtoutnde N*I = “'x"e’"‘dx et pour toutnde N;S, = Z[k

0

k=0
1) Calculer [t 1,

H _—nx

1 B (xe"“ )n+l
2) a)Montrer que pour tout nde N,on a: 1+xe™™ + x’¢ ™ + +xe = ——————

—X

1-xe

1
b) En déduire que n de Non a: -8, = [ f(x)x"e ™" dx
Y]

3) Montrer que (S, ) converge vers une limite que I'on précisera ; Donner une valeur approché de / & 107" prés
ERCICE N°2{BAC2008

Pour tout entier naturel non nul, on considere la fonction f,, définie sur [0,1] par f (x)=e™" —x¥"

1) Etudier les variations de f, puis montrer que I'équation f, (x) = 0 admet dans une unigue solution u , & |0, 1]
On définit ainsi sur N*une suite u ,
2)a)Soit n un entier naturel non nul et x un réel de ]O,l[.

Comparer les réels 1, (x) et f, (x)
b) Montrer que pour tout nde N* f (1, )<0.

c)Montrer que la suite (Un) est croissante et qu’elle converge

u B i .
4) Monter que pour toutn 21, In{x, ) = —ﬁ . Calculer alors la limite de la suite U
n+

Erorcicad™
-1

ex
A/ Soit f la fonction définie sur [0, +oo| par f(x)= v T SN 10, +f
£(0)=0
On désigne par C; la courbe représentative de f dans un repere orthonormé (O, i, ]) .

1. a. Montrer que f est continue a droite en 0.
b. Montrer que f est dérivable a droite en 0. Interpréter le résultat graphiquement.




2. Dresser le tableau de variation de f et tracer C;.

B/ Soit F la fonction définie sur I, + [ par. F(x)= r—l—— dt
’ ' xt?In(t)
1. Montrer que F est dérivable sur |1,+oo[ et calculer F'(x).

2. a. Montrer que pour tout réel t de [1, + o[, In(t) <t-1.

1£°1
b. Montrer que pour tout x € |1, e[, F(x)2 —ZI ﬁdt "

Cdx L=

c.. Déterminer alors la limite de F a droite en 1.

=1
3. a. Montrer que pour tout x € Je, + o[, F(x) 2 —
e

! " . -1
b. En déduire que F admet en 4+ une limite finie L etque — <L <0.
€

4. Tracer une allure de la courbe de F dans un repere (O’, ﬁ, \7). (On prendra L = —0,15)

Exercice 4

Soit n un entier supérieur ou égal a 2.
On désigne par f,, la fonction définie sur [0, +oo par f,(x)= I al
n
1. Dresser le tableau de variation de f,.

2. Montrer que I'équation f,, (x) =0 admet dans [0, + o une seule solution a,.

.———/
-

' 1
3. Montrer que pour tout réel x de [0, +of, e* 2x+1. ( Montrer que —<a, <1.

——

—(n+l)a,

5. a. Montrer que f;,.1(a,) = enT[n (ea" - 1)—_ 1:'. En déduire que f,.1(a,)>0.

¢. Montrer alors que la suite (a, ) est décroissante et par suite qu'elle est convergente.

6. a. Vérifier que a, = @ - In (:n)

b. En déduire lim a,.
n—+w

EXERCICES

A/ Soit f la fonction définie sur R par f(x)= ln(I +e ) .

On désigne par Cs la courbe représentative de f dans un repere orthonormé (Oj,]), F" = Il}ll =2 cm.
@ Dresser le tableau de variation de f.

@ Montrer que la droite A d’équation y =-X est une asymptote oblique a Cg .
@ Tracer Cs .

X
B/ Soit F la fonction définie sur R par F(x) =I f(t)dt-
0

On désigne par Cg la courbe représentative de F dans le méme repere orthonormé (O,T,]).
@ Montrer que F est strictement croissante sur R.




