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Exercice N 1 © Complexes © ¥ 4 points %

n—1
On considére la suite (Uy) définie pour n 2 2 par Uy = l Z sin (E)
n & n

Calculer Uy, Uy et Uy

Montrer que pour tout m > 2 et pour tout réel X,
(1—e%) (1 e e el ™IN) g e

2

n=1
En déduire que pour toutn >2, ¥ e'n = .
n déduire que pour > Z T el

k=0
Vérifier que pourtout n > 2, 1 —el% = —2i x5in (1) elin,
Zn
1

En dédui 22 Un=———=.
n déduire que pour tout n > 2, Un ““““[z“_n}

Déterminer alors HIETN Ly, et vérifier que Ll; est une valeur approchée, de cette limite 4 107"
prés.

Exercice N° 2 © Arithmétiques © % 4 points *

Soit x € Z.

e Déterminer les restes modulo 7 de x2.

9 Résoudre dans Z I'équation x* -k 4x+3=0 (mod 7)

Soit i un entier naturel.

0 Déterminer suivant les valeurs de n, le reste modulo 7 de 2™,

@ Déterminer le reste modulo 7 de Ventier 10777

9 Déterminer les entiers naturels 1 tels que 107" + 107°" + 107" soit divisible par 7.

Soit @ un entier naturel non divisible par 7. On désigne par k le plus petit entier naturel non nul
tel que a* =1 (mod 7).
e Montrer que le reste r de la division euclidienne de 6 par k vérifie a" =1 (mod 7)

0 Quelles sont alors les valeurs possibles de k.

A tout entier naturel n, on associe I nombre Ay, =2" 43" +4" 45" 46",
Déterminer le reste modulo 7 de Az92;
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@ On pose pour tout x € [ﬂ.+m[. F[:]-J:f[t]lit.

. Montrer que pour tout X € [0,-+oo[, f(x) =In (E‘+ Velx—1 }-g" (v’ei“—“.l.'.

. En déduire |'aire de la partie du plan limitée par |a courbe €, I'axe des abscisses et les droites
d'équations x = 0, x = In 2 est égale A In[2+ \,37] =§.

et

l.‘t]""'l'“[l]m'

On pose pour tout x € [1,+00 et pour tuutnE,un{:]-r“_'_
(1

. Montrer que ug(x) = et que ug(x)=f(x)—"r(1).

e! _r’m
+et)2P2(t) f(n)°

1 1
14¢ 1+c*
(®) Verifier que pour tout 1 € [1, 00|, T

Caleuler alors uz(x).
o Montrer que pour tout entier naturel ni tel que n =3 et pour tout X € [I, +uu[ .

() = ) ( 1 )
n=2\(ra)™?  (rx)"?

@ Soit (V) la suite définie pour tout N 2 3 par Vi =Up (In(3)) — g (In(2)).

Y L

. Montrer que pour tout n = 3, v, =

3
o Montrer que pour tout 2 3, v, = -

e!n—211nv3
.\fériﬁurqu lim .= +00. En déduire que lim v =400,
Nk =0 A=4—=a0

n—2

. Montrer que pour tout 123, In(vy)=In (I— ﬁ“) +(n—2)Inv3—In(n—2).

Montrer alors que HEEI-‘W V= V3.

REVISION B@rLal E




Exercice N° 3 © Isométries © 3 4 paoints %

Le plan est orienté dans le sens direct. Soit ABCI) un carré
direct de centre O. On désigne par | et | les milleux respectifs
des segments |[AB]| et |BC].

A

@ Soit R la rotation de centre O et d'angle g

(@) Donner la nature et les éléments caractéristiques de R’ = S 0a) 0 S(an).

() Déterminer la droite A telle que R = S5 0 Si0a).-
ﬂ Déterminer la nature et les éléments caractéristiques de Ro R,

G Soit = E{ADIB RER’.
Montrer que  est une symétrie glissante dont on précisera le vecteur et ['axe.

Soit g une isométrie du plan qui transfarme l'ensemble (A ,B ,D] en I'ensemble (B ,C ,D] et
telle que g(A)=C.
@) Déterminer g ([BD]).

Déterminer alers toutes les isométries du plan qui transforment l'ensemble (A ,B ,D] en
I'ensemble {B ,C ,D] et elles transforment A en C.

Exercice N 4 © Analyse © 3 8 points %

g . ’ e —1
Soit T la fonction définie sur |0;+o0a] par f(x) Py

On désigne par ¥} sa courbe représentative dans un repére orthonormé direct (O, 3,
(1) Montrer que lim =1, Interpréter graphiquement.
A=++00

=
. Vérifier que pour tout x € ]0; 400 , ﬂ:] - \/E - - Jx[e‘l+ n

En déduire que Iir;t+ E;—]- = 4-00. Interpréter graphiquement.
B o=

il

X

ﬂ Montrer que pour tout x € |0,+co[, '(x) = tﬁﬂ—:i.
-o Dresser le tableau de variations de f.
e Tracer la courbe %} .
@ On pose pour tout X € Iﬂ,%[, gi{x) =tanx.
o Montrer que g est une bijection de [ﬂ,%[ sur [ﬂ,+m [ On note g~ sa réciproque.

@ Montrer que g~ est dérivable sur [l],+m[ et que pour tout X € [ﬂ,—!—m[.
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