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Exercice 1
Cocherlaou lesbonnesréponses avecjustification .
1. Soit f =S(ac) 0 Sgo).

a. f:R(o,g) b.f=s,

2.g= 1, 0508

a. g n'a pasde point fixe.. b. g((OB))=(OB)

3. h=S(ac) 0 Sgo) 0 S(as) 0S(R0)

_ -51
a. h™ =S45,0 S350 Sa9Se0) b.h=R(C,—=) C. S,0h =S50S,

4. f1 estune isométrie qui laisse le carré OABC globalement invariant
a. fitransforme [AC] en [AB] b. fifixe la point W c. f1 estunique
Exercice 2

Dans le plan orienté on considére un losange ABCD tel que (A—B,A—D)Eg[Zﬁ] ,

E le symétrique de A par rapport a B
1. Soit f I'isométrie du plan P dans lui-méme définie par .f( A)=B, f(B)=D et f(D)=C

Le plan est rapporté a un repere orthonormé direct (A,TB,@)

a. Justifier 'unicité de f .

b. Montrer que f est un antidéplacement.

2 On admet que I'expression complexe de f dans le repére R est : f(M(z))=M’(Z’) tel que ' = az+b
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.a. Vérifier que dans ce repere le point D a pour affixe z, =e? et quez. =1+e?3
2

b. En utilisant f(A)=B et f(B)=D , montrer que z'=e 3 2+1
21

2n
c. Sans calcul, déterminer I'ensemble des point M(z) tel que |e * z+1|=1

2T 27
3. Soit I'isométrie g du P dans le plan qui au point M(z) associe le point M’(Z’) tel que z'= edz+l-e?
Déterminer g(B) et g(C) ;déduire la naturede g
4. Soitt la translation de vecteur AB ,écrire I'expression complexe de t puis de go t et vérifier quef=go t
5. Déterminer I'affixe du point F=f( E) et montrer en utilisant les affixes que les points D,B et F sont alignés et
les droites (CB) et ( CF) sont perpendiculaires. Construire le point F.
Exercice 3

- >
Le plan complexe est muni d'un repere orthonormée (O,OL,OJ).

On considére 'application f du plan qui a tout point M distinct de | et d'affixe z,

-1+z
on associe le point M' d'affixe 7’ telle que :z'= -
-2
1. Soit zun complexe différent de 1. Montrer que |z'| =1

2. Soient A et B deux points distincts de | d’affixes respectifsa etb ettels que f(A) = f(B)

Montrer que (a—l)(l—B)z(b—l)(l—a) déduire que A, Bet | sont alignés.

i

3.a.Soit a€]0,2n] , montrer que f(e*)=¢e" ,

Lyslisly_dezlre

b. En déduire I'image du cercle d- '




4.a. Déterminer I'ensemble (D) des points M privé de | tel que f(M) =1
b. Montrer que si Mg (D) alors f(M)=f(M’).
¢. Endéduire la construction du point M’ connaissant M.
Exercice4
1/ Pour tout entier naturel non nul , déterminer le reste de : 3°"2 +2'"7 modulo 11.
2/a. Déterminer suivant I’entier naturel n le reste modulo 10 de 2" .

b.Déduire le chiffre d’unité de 20222

3/a. Déterminer suivant I’entier naturel n le reste modulo 100 de 7" .

77

7
b. Onpose A= 7 , donner les deux derniers chiffres de A.

c.Onpose S=1+7+7"+7>+ 102

Montrer que les deux derniers chiffresde S sont formés par le nombre 57.
Exercice5

1 -1
Soit f Ia fonction définie sur [0,+0[ par f =@+ ;)e six € ]0,+o0]
f(0)=0

(C) la courbe de f dans un repere orthonormé du plan .

1. a. Montrer que f est continue a droite en 0.

f . : , : .
b. Montrer que : lim ﬁ=O et limf(x)=1, interpréter graphiquement les deux limites.

x—0" X X—>+0
c. Etablir le tableau de variation de f sur [O,+oo[ :

2. a.Soit Ale point de la courbe de f d’abscisse 1 et (T) la tangente en A
Montrer que I"équation réduite de (T) est y=e " (x+1)

b. Sur I'annexe, on a tracé la courbe d’équation y=e™, placer le point A puis
tracer soigneusement la tangente (T) et la courbe (C) de f surle méme graphique .

3. soit F la fonction définie sur [0,+oo[ par F(x)=.f1f(t)dt

a. Montrer que F est continue sur [0,+oo[

1 1 _1 11 1
b. Montrer que pour tout x >0 ,Ie tdt=e" —xe X—I ¥e tdt
X

X

¢. Endéduire I’expression de F(x) sur ]O,+00[ , déterminer alors F(0).

d. Calculerl'aire du domaine limité par les droites d’équations : x=0 , x=2 , y=0 et la courbe de f
1

4. a.Pour tout entier naturel non nul n, montrer qu’il existe un seul réel a,>0tel que f(a,)=e "

1
b. Montrer que : l—anln(1+—)=% )
o n

n

c. Montrer que lim o, =+

N—-+o0

P . QA
en déduire lim —.

n—+o







