
 

 

Mr : Chahed   Série (Déplacement et antidéplacement)  4eme math 

Exercice 1 

Le plan est orienté dans le sens direct 

 ABCD et CFEG sont deux carrés  

1)a) Montrer qu’il existe un unique déplacement f qui envoie B sur F 

et D sur G 

   b) Montrer que f est une rotation dont on précisera l’angle 

   c) Montrer que 𝑓(𝐴) = 𝐶 et construire Ω le centre de f 

   d) Montrer que (Ω𝐴) ⊥ (Ω𝐸) 

2) a) Montrer qu’il existe un unique antidéplacement g qui envoie A 
sur C et C sur E 

   b) Caractériser g 

   c) la droite (𝐵𝐺) coupe (𝐼𝐽) en K . Montrer que K est le milieu de [𝐵𝐺] 
3) Soit 𝒞 le cercle circonscrit au carré ABCD , 

    M un point de 𝐵𝐷⌒ \{𝐵,𝐷} et N le point de [𝐶𝐸) tel que 𝐴𝑀 = 𝐶𝑁 

     On pose 𝛼 ≡ (𝐴𝐵→ , 𝐴𝑀→ ) [2𝜋] , 𝛼 ∈ ]0, 𝜋2[ 

 a) Montrer qu’il existe un unique déplacement 𝑓𝛼  qui envoie A sur 

C et M sur N 

 b) Montrer que 𝑓𝛼  est une rotation dont on précisera l’angle  

4) On considère le repère orthonormé direct (𝐴, 𝐴𝐵→ , 𝐴𝐷→ ) 

  Montrer que ∀𝛼 ∈ ]0 · 𝜋2[ on a 𝑧𝑁 = 𝑖𝑒−𝑖𝛼𝑧𝑀 + 1 + 𝑖 
5) Soit 𝑧𝛼 l’affixe de 𝛺𝛼  le centre de 𝑓𝛼  et h la fonction définie sur ]0, 𝜋2[ par ℎ(𝑥) = cos(𝑥)1−sin(𝑥) 
 a) Dresser le tableau de variation de h  

 b) Montrer que 𝑧𝛼 = 12 (1 − ℎ(𝛼)) + 𝑖2 (1 + ℎ(𝛼))  

 c) En déduire l’ensemble des points 𝛺𝛼  lorsque 𝛼 varie dans ]0, 𝜋2[  
Exercice 2 

Le plan est orienté dans le sens direct 

Soit ABC un triangle équilatéral direct , I et J les milieux respectifs de [𝐴𝐵] et [𝐴𝐶] 
1)a) Montrer qu’il existe un unique déplacement f qui envoie B sur C et I sur J 

   b) Montrer que 𝑓(𝐴) = 𝐴 et caractérise f 

2) a) Montrer qu’il existe un unique antidéplacement f qui envoie B sur C et I sur J 



 

 

    b) caractérise g et Montrer que 𝑓𝑜𝑔 = 𝑆(𝐴𝐶) 
3) Soit D la symétrie de C par rapport a I 

a) Montrer que ADBC est un losange  

b) a) Montrer qu’il existe un unique déplacement h qui envoie C sur B et B sur D 

    b) Caractériser h 

4)Soit 𝒞 le cercle de centre B et passant par A est M un point de 𝒞  

  a) Montrer que lorsque M décrit 𝒞  sont image M’ par h décrit un cercle 𝒞′  que l’on précisera 

  b) 𝒞′ recoupe 𝒞 en F . Montrer que F,M et M’ sont alignés  

Exercice 3 

Le plan est orienté dans le sens direct 

Soit ABC un triangle rectangle isocèle direct en A , O,I et J les milieux respectifs de [𝐵𝐶],[𝐴𝐵] et [𝐴𝐶] 
1) a) Montrer qu’il existe deux isométries f et g qui envoient C en A et A en B  

    b) Caractériser f et g  

    c) Déterminer l’ensemble des points M du plan tel que 𝑓(𝑀) = 𝑔(𝑀) 

2) Soit 𝒞 le cercle de centre B et passant par A  et  𝒞′ le cercle de centre C et passant par A  

     𝒞  Recoupe 𝒞′ en D 

  Soit M un point de 𝒞\{𝐴,𝐷}  et M’ le point de 𝒞′ tel que (𝐵𝑀→ , 𝐶𝑀→ ′) ≡ 𝜋2 [2𝜋] 
a) Montrer que 𝑅(𝐴,𝜋2)(𝑀) = 𝑀′ 
b) Soit 𝑀′′ = 𝑆𝑂(𝑀) . Montrer que 𝐶𝑀′𝑀′′ est un triangle rectangle isocèle 

Exercice 4 

Le plan complexe rapporté à un repère orthonormé direct (𝑂, 𝑢⃗ , 𝑣 )  

Soit 𝑓 application de 𝑃 dans 𝑃 qui à tout points 𝑀(𝑧) associe le point 𝑀’(𝑧’) tel que : 𝑧 ′ = (35 + 45 𝑖) 𝑧̅ + 5𝑖 
Et 𝑔 application de 𝑃 dans 𝑃 qui à tout points 𝑀(𝑧) associe le point 𝑀’(𝑧’) tel que : 𝑧 ′ = 𝑖𝑧 − 5(1 − 𝑖) 

1) Montrer que 𝑓 est une symétrie glissante dont on précisera une équation de son axe et l’affixe de son 
vecteur 

2) Montrer que 𝑔 est rotation dont on précisera l’angle et l’affixe de son centre. 
3) Soit Ψ = 𝑔𝑜𝑓 

a) Soit 𝑀(𝑧) et 𝑀’(𝑧’) tel que Ψ(M) = M′ montrer que : 𝑧 ′ = (−45 + 35 𝑖) 𝑧̅ − 10 + 5𝑖 
b) Caractériser alors Ψ 

 


