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| exercice TR 80 s [ Pty
Soit { la fonction définie sur [ﬂ. %[ par i f(x) = In (1  tenx),

1 (o) Etudier les variotions de f puls dresser son tobleay de variation
(b) Mentrer que f réalise ne bigection de [0, 3| sur [0, =~[. on nate g la fonction rézi-
proguc de f,
(c) Mantrer que g est dérivable sur [0, «= [ puis vérifier que pour tout rdel x > 0,
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2. Soit  la fonction définie sur lintervalle [0, 2| par ()= fn F(1)t.

(c) Montrer que y» est dérivable sur [0, E] puis calculer 2'(x) & lide de f{x) ot X et un

réel de [0, 7.

(b) Hdmuwwfmdd:dulﬂ,;],m::ﬂ:}-f;ﬂﬂd-r-(:-%]ln!.
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(¢} Déduire la valeur exacte de Fintégrale T = j. f1xdr
3, On danne dons la figure joinTe Iﬂ:w_iaﬂtﬂﬂ[ﬂ'] représentatives respectives de f et
g dans un repére orthenormé (0: 1, ] )
Pour tout réel m de fintervalie [0, |, on note :

— D{a), ln partie du plan limitée par (C) e1 les axes durepére e la droite déquationx = a.
— d(a) la partie du plan limitée par (C') et les droites dédquationx = O, x = f{a)ety = a

(6) Hachurer D{a) et #{o) pour une valeur arbitraire de a.
(b} On admettro que B{o) et 4{o) sont 1sSometrigues, mentrer que

ot(e)- [t = | " gt
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| Exercice IS 2smn 0 Apoms ]
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Soit {, la foncticn définie sur [0, +~[ par: f,(x) = 4%

1. Montrer que pour tout réel x > 1, & < ™ puis déterminer lim f.(x)

2. Etudier les vorintions de fa,
3. Mentrer que [équation f.[x) = 1 adme? une sclutien unique n, dans lintervalle 0, 1.
4 (a) vérifier que fo [n,) = o,
(b) Mentrer que la suite (in,) est croissonte puis quielle est convergente.
5. Onnate f Ja limite de lo suite {n,)
(a) MontrerqueQ « f <1,
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(b) Montrer que: _In () < lno, < i"‘{E]
(¢} Déduire la valeur de £,
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| Exercice JEITEL SN 20 mn ) Apemte |

1. Démontrer que pour tout entiern > 1 ef pour tout réelx € [0, 1). ona:

2 (o) Calculer jﬂ HL"*
n=1 1
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(b) Déduire que pour toutn > 1, < =

1 1 1
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Démantrer que (U,) est déeroissante
4 Pourtoutn > 1 onpase V, = I-%-;*.i.-%-—h{n-l) Démontrer que (V.) est
tssan
5. Montrer que (U,) et (V.) convergent vers une limite commure 4 puis donner une valeur
opprochée & 10 pris de 4,
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L Mentrer que (Ua) et décroissante et positive puis gu'elle st est convergente.
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3 (o) A l'oide dune intégration por porties montrerque : U, =
‘.l-l
(1=ry

2. Montrer que pour fout entiern > 1, onai U, + U, = pm‘s:ﬂ:ultr.Lig_u..
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dt.
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(o) Mentrerquepourtoutn>1, h2-(-1yU.= 5,
(b) Coleuler lim S

(c) Caleuler __lﬂltn( hl--'."in}.
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