Lycée pilote Sfax
Smaoui sofiéne Série d’exercices n°15

Calculer les intégrales suivantes.
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On considére la fonction f définie sur ]E n[ par f(x)=——om -

@ Montrer que f réalise une bijection de :lE, n[ sur un intervalle I que I’on précisera.

@ Montrer que la réciproque ' de f est dérivable sur I et que (f 'l) (x)= 1 , pour tout x de L.
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@ En déduire I'intégrale I
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Montrer que I 4x
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® Montrer que
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@ En déduire la valeur de Iintégrale J' 241 4

0/x2 +1

Soit (a, ) la suite définie par a, = (n+1)2 ,n>0.

n
Pour n > 1, on considére P, la fonction polyndme définie par P, (x) = Zak xk.
k=0
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@ Calculer, en fonction de n, I P, (x)dx
0

I
@ Calculer lim | P,(x)dxet lim I P, (x)dx.

n—+04 () n—+w0 n

O Calculer Ioz.[l\/H_tdt.
0
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@ Soit (I,,) la suite définie par I =J. JI+tdt et pourtout n>1, I, =J. t"V1+tdt.
0 0

a) Calculer I,.
b) Montrer que la suite (I,,) est décroissante.
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¢) Montrer que pour tout entier naturel non nul n, Ll SIS "
n+ n+

d) En déduire la limite de la suite (1,,).

@ a) Montrer que pour tout x €[0, 1], 0<v2 - VI+x s%(l—x).
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