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. On pose pour tout entier naturel f, I, -I tan™? (x) dx.

® a) Caleuler 1.
b) Veérifier que pour tout ne N, i1 M <
¢) En déduire que la suite (In) est convergente.

®Montrerque pourtout ne N, I,,+lm2=-—-!-—-.Endéduire lim I,.
n+3 — 400

- ‘ l

Soit (u,) Ia suite définie sur N paru, =I

xn
=X
0 JI +x°
® 2) Montrer que (u, ) est décroissante.
b) En déduire que la suite (u,) est convergente.

@ Montrer que pour toutn e N', I I . En déduire lim u,.

fu, <
V2(n+1)" " n+l
1
@ On pose pour tout n23,l,,=j x"21+x% dx.
0

a) Vérifier que pour tout n23, u, +u, , =1,.

b) Par une intégration par parties portant sur I, montrer que pour tout n 23, nu, +(n-1) Up oy = V2.
¢) En déduire que pour tout n 23, (2n-1)u, < 2.

2
d) Montrer que pour tout n 23, ——— < sﬁ/—_-. i i )
que po AT nu, a1 Déterminer alors nhm nu,

O Soit f la fonction définie sur [0, g] par f(x) = tan(x).

a) Montrer que f réalise une bijection de [o, ﬂ sur [0, 1.

1 -1

= —s—dt.

@ Soit neN*\{l} et on pose I, = I
01+t
a) On pose pour toutt €[0, 1].9(t)=f" [t").
Montrer que @ est dérivable sur [0, 1] et calculer '(1).
b) En déduire I, en fonction de n.
3n-1

1t
G)SoitJn=J.———

*
. znzdtavecneN \{1}.
oy

+t
J -.-_-...l.....lI
a) Montrer que n=a, T

es2t
b) En déduire la valeur de A = I

(1! )
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