AXLOU TOTH Suites Numériques Terlssale $1
POUR L'INNOVATION Mr Diallo Astgust 17, 2121

Ug=1

b Solt L sulte pdelle (U,) difinie s N par . A,

@ Montrer que Yn e N ona:0<l, <3

B Montrer que La suite () est crotsante.

@ En dixlubre quw La suite (1) ot comwrgrente o caloulin sa limite
Uv,-13

.

@ Montver que Lo suite (V) et glommitrigue N
@ Expiritser (Ve ) panis (V) ets lotsithon de u -:':\"
@ Retrouvws abors La lmite de ls suite (U, ) "\:\ .

2 Sali la sudie (15, ) dnde g N par : 1, =

l -
3 Solt la waite (W) débisie s N par - W, = 7=t N@-'—‘ Yo
Er Py

@ Montrer que Yo & Noona W, =11, ’\:\

o:.m...q.m_,..u..;s.,z.;}g(.- ( ))

- L 5 L
@ Calenler _lm = AN

- Bxercice 2: Ny

;ﬁ"‘* Us=0
Salt L suite pielle (U,) sur N par
| "-"*lul = ﬂ"“q +4

1 glkm“qunfﬂ,iu-;ﬂgl:‘.f{
@ Sontrer o la sulie (£, ) esi croissanin,
@. En ddeduire qpie Lo suite (U] st comvergreite of calolon s L

3
@ Mountrer gy Vo € N, on ol - Uy < I“ U0 (0 proeres coirmmetoer par expinier 4 - U4
en fometion de 4 - 1)

B En dicluive que Yo € N, ow a4 - U, <4 (E‘)
® Netrowver aors la limite de b saite (U,

3 On considire ls suite (8, ) détinke sur N° pas s_:'z::..

@ Mottier g la saite (S, ) oot crodssaste.
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@ Nasstror puir Uabwiirade qpue ba suite (S,) n'est pas s jorde
@ Détermines alos L limite de Ls suito (S,

B @ Mostro coe N', 00 8 15, 240 ”(I (%))

(O paorrss witilisey b pibmuilvan dde ba apoestbon 2 1))
@ Motooives abors La Lissite obe s suilte (5,)

Uyml

St La mille welle U définle par — Yne N
Vass = Vvall,

I Mowtroy qee Yoo N'.ana s, <3 A ’\:\
J—\-

3 En ohislubee g la subie £ esi comeorgenie ot caleubr ss Il.q\ o

L
N
- Bxercice § : M
On vomishibiee b sislle (e joon & tornms posilils, Ir.%.;b we = 0ol wWirillant poss tout entier syl

0 = i + 2

2 Mooy apue bs suilie 17 et covissanie

#
1 Montres sgue, ponis fomit entbor nabunel o, sl

i
2 D s propese, ddans cette ||mﬂum.‘1l'n'l;:h'l il adrux muansres b convergenee e oetle suile
o Promibee Mithode
@ Slontie tjue la mu?mmﬂma
ﬁ Déddutaw do cv l"l!ﬂ ciale o la silte oot oomvergente, pubs Liomw ss laite
o Douxiéme Mithido

@ Momiovy spue, pamar Gl ety naturel moug ) =~ 4 < -E[u*, 4}

I
@ Momtres ague, pwrir tosd ontber natimel w00 < w, - @ < T

@ Exi ilsluiiw i b siie comverge of Grouve sa lmite

'-|| =
Solt L suite poelle 1Y difinde sur N .

| L
s Ty T

s
1 @- Eivaliey b wons oo variatbon wor obe Lo bomct bosis © 5 o m

@‘ Eun alilisire apue ¥ &8 N, omi & 1_" =<l
' 2

(8 Mowrer que la suite 1 ost comvergente
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@' Diterminer b Bmite o La sulto U

2 Solent los sultes Voot S difinbes sor Npar : Vi, =1 -V, »t H";Z“

=8

@ Montrer que ¥ ¢ h'.mu,ll'_:l'...rggl;
o
1f2\"
@ En ebislitbro que ¥u € N, on s :0< ",_EE z

@ En disluir gue ¥n &€ N, on a :01< §, < ;-

sn

0 Ditermitor aloes - ...I'ET.},_, \\
- Ezercice 6 : O
= €N

. b | i
Sait (U ) la suite difinie sur N par U = 3 ol i) = —&
N

A

1 @ Montrer aque pour towt n € N, 7, =

@ Moutrer que L site (1, ) ot dru'mh-u{:;\.\
@ En dddsaluire e Lo suite (L] omt nmgl_‘_!& vt chiflerminet sa lomite

e V.
2 Soit (V5 la sudie ibifinie sar N par Jo =0 ot Vi, = R :neN.
A
(@) Montrer que pou h:lf@ : Vi 2 Tl'_.
R !
@ En dlislisiee par r-‘:-h!--u-- aque poter toul mn2> 1V, > 3

3 Soit L suite (5.) définde par - 5 :lzé;ugl
"'i...|"'«-

@ Mow E <3 (. (u)]
WP, 70 7. e
A L 3 1

@ En dislulre que Ll suite (S, ) converge vers une limite qoe Vo déterminera

Salent les suites (D, ) ot (V) délinbes sar N par -

W, +V,
Up=0:Vy=1.YneN auna: b, = =———

1 Caleules LYy it V)
2 Monirer. par rdeursence. goe Yo € N, oo a: U €V
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4 Montrer qpoe la suite (U] ol crodsame o0 gqoe b sdie (V) m iderolssanie
& Mstrer e bos wibtes (D7) ot (V) st comvergenios ol gu'ells admetiont Lo mdoe Buadte
B Sobt la sulte (W) ditinde sur N par : W, = 01, 4V,

@ Moutrer que (11, ) et e sulto comslante

B En disdulre ls valdous de Ls lssite comminne des saites (17,) ot (V,,)

U +1

Sailt La sulie (7,) diilhnle sur N pas © U, = \ff—-:—

1 Dans cotte question on suppose que U, = cmx ol 2 €

@) Mouties que¥ne N ona: U, “'(!i.

ﬁ Es abéslubee ba Hshte de ba silte (17,)
2 i awtiba apientin o stppees aiee 15, © |
@- Mostror quoe Yo € N ona: D [ <

B Mout e aqe L sl (17, ) ot aniitiit divees
-@ En déslubre gue L sulte (1) o nlﬁh’ﬁ-nlr ol vulenler sa limdie
£

 Brervice 0 ¢ Py
al, -1
2l

Ry
Saoll L saile (15, difiiie IIQ‘\;.J a=3 ot YuEN onma:lly, =
"\-u..“‘

] @ Alontooy par pdcumvmer ape Yo € N, ona @ U > 1

@ Moo s L wuktee (87, ) ol iderobsmante
'@ En ilssluite qun la suite (17, ] ot convrgente of caleuler sa limite

2, -1

2 Solt b slve (V) ddlinde wur N par : 1), = 30 ]

@ Musidtaer gpu (15,) el ane sulle gloudtrigue Jo rabon § =

'@ Exprtmar (V] puls (U, ) on fanitlon de w
@ Medroaver ba oo ale La site (0]

3 @Mlmhnqlr‘.‘ﬂ-iﬂ_mi Ussy = 1< ~{lU,

@ Mlusiibown puan pdciammone g Voo € N own s 0 U -
@ Metroves alots la Hodte de la sulie (17,)
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Sodi L s (1) difinie mp N par - Uy 2l  UVy=3ci ¥ d N jona: V=6l =&,

[--l
Salt Lo suite (W) dfinie sur N* par - W, = ,—'
" 8
i @“"‘liﬂﬂqﬁ“ln-b‘ BN ona: Woy =0~ m
B Mostrer que ¥n e N* ona: 2<We < 4
(€) Montrer que la suite I ost crubssante
@ Mupstrer que La suite IV ost comvergente of deétormimes sa Limite

l‘nh -
2 Soit b suite powlle 1 définie sur N° paz - 1, = T ;

@ Montrer apue 1wl une soite giometoiogoe e raison

N1+ 2*)

@ Mostrer que Yo e N* ,ona: W, = ———
| 21

@ En dishuire que U, = 271 + 2*°1)

@ Déterminer L limite de b suito U

P N

oy
T
Soit la suite shelle 1 difinke sur N pag: & . 3
l.l‘lrﬂh'iqunlﬁhm!ﬂd.@mlntmn.f-'.-'_"l

2 Mositrer e la sulte I.'Q-'!“.ulr

3 Maosdrer e la suite [ diverge v +x

4 @ Montrey qise pous lout enthey natisrel nona: ASUZ -2 <4+ 3V .0 - U,

@&-Huuvmrm tomt emtier naterel noon e <2 - 1<dn + 20, -2

2 |
@ Monitrer alom quoe pour lout enther sattie] pona o | - i tis
& -

- (h-’-)
w En alshubre  Han T—=

Soll La suite sielle U définde sur N* gat - U = 14 =4 ‘

1 Maostser gue baosuite U ol enobsante,

2 Msmstewes qpue Vo > | onoac Uy,

- -
Z] -
Fa =

[-1
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3 o duduibre qpue ke snite 1 n'ost s g jorde

A Deiermines b Dimie e ba suiie £

Oy ol Lo suite (17, ) dbeéfimbe mar N g
V=¥
=0

I Mombrer gpr La suite (L, ) ot dézrodssinte

2 Mowtrer g b suite (175, , () ot comlesantse

- | @ Mosdrer quee pesur fomt emiber patured pom ol moom a8 @ 0 2 I'A.;f\
W Caleub i (U0 = Usasi)

4 Moty gue La sudle (U ) cotverge vers i tiel o ot gue [ 'l:\
"\

Soit L sulle (15, ) (Gl v N par 0 17 =

\.
Tl§ W

- m———
li'll r’-“"

i @ Moot par ricurrencs e ¥ o ¢ H-i..-_, ,*_«f". <1
B Montrer que L suite (1, ) ot e ;
@ En ddadishre e la sudte (1 .,Iq.‘lﬂmrﬂmir ot calovler s linlte

)
2 Salt L sudie (V5) btk -u.l.&_"'t-.l Ve TR

@ Monitrer e (V) ‘h;:u:nr st gloend vigue ot on prdcisora la sakson ot be premder ferme

W Eu diduire  lim V, o lim El'.
. - - . l'"

(® Exprivnn U, en fonction de w et petrowver bs limite de (1)

a . r"i,’ m"— L H
Saolt La subte (17, ) iWlinbe sur N [ Vs=dmtYneNma: U, ———

=
1 @ Mowtrer gue Vo é Nona: 3< U, < i

@ Mostrew ague Lo sudte (1, ) onl dlenobsante
@ Mot een apue Lo saidte (1) ot convengente ol ditermilnes ss lmito

: i
2 @ Mostven que Yo € Nomia 0L U, =< EH-'. 1)

I -
W En désduire que Yo € Nonw D<), -3¢ (;)
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3 Ohi et qpie ¥ > don s 2° > "
Salt L subte (V) ddfinke sur N par : Vo = n(l, - 3)
@ Montrer que v > dona ¥, <

@ Ditermloer alors La fusdte ode Lo saiie .

 Exercice 14 :

I @ Mouteer que poar bout &€ N o a ;| lld'(‘x;‘)(l:l)
@‘"”--( :,)(l;l;;) (1-__1,)."-.:4* Ill-dkull\’!lm e

¥ Soit V=14 — ‘Tl‘j‘ ‘:.'-‘:-‘"'3-"" Q\\.

@ Movtrer qur Lo sulte b, et crobsanie -\
@' Maogtrer gue pour tout o € N° on a2 1y, - \\}
@ En dishutre qoe la sulte V, diverge vors
. ) F
'-_ﬁ-
 Exercice 15 : D
Sobesst @ ot b deus edvds Lols ot 00 < Q L Oy aldbanbe wur N dovz sultes péelles L7 o |V Jrat

A

i trn = ﬂ ‘ﬂ 4 b'
*“f WV  U.eV. YmEN
[a Vasl =
"'C.._‘ U +Va 2

1 Mmtrrgue¥neNma: 02 U, < ¥
3 Muosiver que s suite [ ent cookssante of e La suiie Voest die ndmsasite

3 Muosres gae les suites 1 ot |7 sl otrves gestes

4 @ AMontrer e Yo E Noma: Viog = U < (V. =)

@Enlh\luuflw‘rnf. Nona: V=0, < () {b=m)

@- En dléadutre e s stidtes £ ot Vst idjacrntos ol quielles oul s ol lmite L

B (W) Montoer que Vo € Nonac: ULV, =ab
B En dictuize b valeur do L.
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Solt. la subte véelbe (17) définbe sor Npar : Uy = Lot ¥ Nowa: Uy =

Ue+13
I Calenker Uy ot Uy ot on obishubew que Ls subte (0 ) n'ost nl nrithiséUiie 5 goott g,
2 @ Monteer e Y€ Noma: U, >0

ﬁ Montror gque Ly sulie [0 ) ost dicrodssanie

@ En disluite que Lo sulte (U,) ost comwrgonto of ditormines se limite

v,
4 Salt b sadta (V) didfinke sur N par © V, = Y]
() Moutres que La suite (V, ] ont glomstsigue
1
=1

N
B Monteer que ¥o e Nowa: Un = -ﬁ\

@ Rotrouves ks Hmite oo b sibte (0, ® ;
 Esercice 17 ¢ \Q
N

|
Solt la louction [ définke sy par flo) = (/=[] +
poS)

1 @ Mouteer que [ est dégivablo s et “ iz},

"\
0 Montror que pous tout = € [0 1] 1:Li fie) < :-15

T~
2 Sol la suite soelle [17,) Mh@ it : Uy =00 Yo & Nana Ugan = HUL)
l"\q

:@ Mot o s li‘q'uQ’qmr jinki’ Aawih v € Nomoa : D€ [F, < |

0 Aot eor qquw powr towt o € Non a0 Uy =1 < ?:
<

B

@ En diduiee que pour tout s € N o w: Uy -1

@ Déiverminer akors .i!l_tl‘ﬁu

v, -&

Solt La siaibe edulle (1) chifiogde wosr N opaar @ U = ~Jet ¥neENana U, = A

1 ([ Mantrer que ¥o & Nona: Uy < 1.
B Muntrer que la walte (1, ) ot crobeante
@ En diduire que la saite (U] et comvergirnte of calouley sa lnite
L‘. - 1

2 Solt la suite vdelle (W) diéfiuio sus N jpar : W, = o —
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@) Monteer que e suite (W) est uie snite ghomdteigue domt on pricisens la mison of b premie

farepie.
0 Exprimner (1) puis (7, ) en fonction de o el rotroaver la lmite de la suile (17, ],
a3 ﬁ Momtver que ¥né Nona: U . - 1< ;L—’. =]
[
B En décuire que vo e Nona: 1, <1 E«I( )

0 Retroiver ba limiite de la saite (17, )

1+ (U,

Salt b sulte violle (L) difinde sy N par : Uy =20t ¥ € N o a M"hiT
L]

N

b Mositeer o oz tost m € Nena; U, =1 )
2 (@ Etudier s pemsotonte de Le suite (1, ).

n En déduire que la suite (L) &t convrgente o I#l@u sa limite,

2 (@ Mosteer gque pour tout u & Moo Dyay - 2:;?!’..—1}
o)

\.. 1 >
@ En dishuier que pour vout w € N on a ‘\f)br 1< (-) of potronives la limite de be suite (Us)
_"\ .P-

4 Solt L sulte (5,) ditinke sur N FQ., L: E.I'J'.
b=

N
@hllllﬂlﬂf‘#[ﬂlﬂi{%ﬁ'mi:ﬂﬁﬁ.ﬁlli | -%

@ Mtﬂnumuh-rlur_s.ﬂ limn s—"r

A ]

| 1,
Solt La suite vielle (U7, ) définke sur N par @ L, = il!t"'nliﬂn-q L Uiy =

L ULy
I @ Monteer que Yo e Nonwa: 0< Uy < |,

0 Muonitovr qie b suidbe (17 ) ot il o,

@ En dinlulre qque b subte (1) owt convergente of calouler sa lmdte.

=
2 Salt b sulte (V,) sk sur Mpar : V, = ——— ¥YnéelN

- ‘ - r.lr"

@ Montrer que Yo & Non s Vo = (WY
B Mowrer que vne Nona |, =
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® O pome Vo0 € N; Py= Vi Vs Vgx o Ve montrer quo Py =

"
@ Caleubesr  lun (i_)
LR I " il




