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Exercice 1 : 

Calculer les limites suivantes lim𝑥→−∞ 𝑥√ 𝑥+1𝑥3−1        ;  lim𝑥→+∞ 1+2 sin 𝑥1+√𝑥      ; lim𝑥→+∞ cos(1+𝑥)1−𝑥      ; lim𝑥→+∞ √1 + 𝑥 − sin 𝑥 lim⁡(𝑥→0 ∑ √1+𝑘𝑥𝑥𝑛𝑘=1 )⁡-⁡𝑛𝑥       ; lim𝑥→+∞ 𝑥2(1 − cos(𝜋𝑥))    lim𝑥→0− 𝑥2(1 − cos(𝜋𝑥)       

 

Exercice 2 : 

La courbe 𝐶𝑓 ci-dessous est la représentation graphique d’ une fonction 𝑓 définie et continue 

sur ℝ 

1) Déterminer les limites suivantes    lim𝑥→−∞ 𝑓(𝑥) ; lim𝑥→+∞ 𝑓(𝑥) ; lim𝑥→−∞ 𝑓(𝑥)𝑥     ; lim𝑥→+∞ 𝑓(𝑥)𝑥     

; lim𝑥→+∞ 1𝑓(𝑥)−𝑥 

2) Soit 𝑔 la fonction définie par 𝑔(𝑥) = 1√1+𝑥     

a)Déterminer le domaine de définition de 𝑔𝑜𝑓 

b) Déterminer   lim𝑥→0− 𝑔𝑜𝑓(𝑥)     ; lim⁡(𝑥→−1+ 𝑓𝑜𝑔(𝑥) − 𝑔(𝑥) )  et 𝑔(⁡]−1, +∞[ )  

c)Montrer que 𝑔𝑜𝑓 est continue sur ]1, +∞[  et déterminer  𝑔𝑜𝑓(]1, +∞[) 

d) Montrer que l’équation 𝑔𝑜𝑓(𝑥) = 1𝑛    , 𝑛 ∈ ⁡ ℕ∗  admet au moins une solution sur ]1, +∞[ 
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Exercice 3 : 

Les courbes ci-dessous sont les représentations graphiques des fonctions u et v 

 

 

 

 
 

 

 

1) Déterminer le domaine de définition de ( 𝑣𝑜𝑢) 

2) Déterminer lim𝑥→+∞ 𝑢(𝑥) ; lim𝑥→+∞ 𝑣(𝑥) ; lim𝑥→+∞ 𝑣(𝑥) − 2𝑥 ; lim𝑥→+∞ 𝑣𝑜𝑢(𝑥)𝑥  ; lim𝑥→+∞ 𝑢𝑜𝑣(𝑥)𝑥  ; lim𝑥→−∞ 𝑢𝑜𝑢(𝑥) ; lim𝑥→0+ 𝑣𝑜𝑣(𝑥) ; lim𝑥→+∞ 𝑢(𝑥)sin⁡( 1𝑢(𝑥)) 

 

Exercice 4 : 

Trouver s’il existe le prolongement par continuité en a de la fonction 𝑓 dans chacun des cas 

suivants 

 

1)  𝑓(𝑥) = 1−|1−𝑥|𝑥−2        ;   𝑎 = 2 

2)𝑓(𝑥) = 1𝑥2 ( 2cos(𝑥) + cos(𝑥) − 3)     ;𝑥 ∈ [−𝜋⁡⁡⁡4 , 𝜋4⁡] – {0}       ;𝑎 = 0 

3)𝑓(𝑥) = 𝑠𝑖𝑛2⁡(𝜋𝑥)𝑥−1          ; 𝑥𝜖ℝ − {1} ;       𝑎 = 1 

 

Exercice 5 : 

Soit la fonction 𝑓⁡⁡définie sur ℝ par 𝑓(𝑥) = 12 + 𝑥√1+4𝑥2 

1) Etudier les variations de 𝑓 

2) Montrer que le point 𝐼 (0, 12)est un centre de symétrie de la courbe de 𝑓 

3) Déterminer les asymptotes de la courbe de 𝑓 
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4) Montrer que l’équation 𝑓(𝑥) = 𝑥⁡⁡admet une solution unique sur  ]⁡⁡⁡34 ⁡⁡⁡⁡,⁡⁡⁡1⁡⁡⁡[ 

Exercice 6 : 

Soit la fonction 𝑓𝑛 ⁡(𝑥) = 𝑥𝑛 + 𝑥𝑛−1 + ⋯ + 𝑥2 + 𝑥 − 1    avec  𝑥 ∈ ⁡⁡ [0⁡,⁡⁡⁡1⁡⁡] et 𝑛 ≥ 2 

1) Montrer que l’équation 𝑓𝑛⁡⁡(𝑥) = 0⁡ admet une unique solution  𝑎𝑛⁡ dans [0⁡⁡⁡,1]    

2) Montrer que (𝑎𝑛⁡⁡⁡) est strictement décroissante   

3) Montrer que (𝑎𝑛)𝑛+1 − 2𝑎𝑛⁡⁡ + 1 = 0⁡)⁡ 
Exercice 7 :  

 

Exercice 8 : 

1) Montrer que l’équation 𝑥3 + 𝑥 − 1 = 0 admet dans ℝ une solution unique 𝛼⁡et que 𝛼⁡𝜖⁡ ]12 , 34[  

2) Soit 𝑓 une fonction définie sur ℝ\⁡{−1}⁡, on désigne par ∁𝑓 sa courbe représentative dans 

un repère orthonormé ( voir figure ) et soit 𝑔 la fonction définie sur⁡ℝ⁡par 

 𝑔(𝑥) = 𝑥3 + 𝑥 − 2  

a) Déterminer l’ensemble de définition de chacune des fonctions : 𝑓𝑜𝑔⁡, 𝑔𝑜𝑓  

b) Déterminer lim𝑥→+∞ 𝑓𝑜𝑔(𝑥)⁡⁡ , lim𝑥→∞ 𝑓𝑜𝑔(𝑥)𝑥    
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Exercice 9 : 
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