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Définitions

mSoit I une partie non vide de IN et soit ng le premier élément de |
On appelle suite réelle toute application U définie de I vers IR: U:I=>IR: n =» U,
m = Lesréels U;,U;U; .oveovee e e Ui Uy s sont appelées les termes de la suite
= Leréel U, estappelé le premier terme de la suite U
= Le réel U, est appelé le terme général de la suite U
Forme explicité d'une suite :
On définie une suite par la donner de son terme général U, .
Exemple : soit la suite U définie sur IN par U, = n* + n + 1.
Relation de récurrence d'une suite :
Une suite est aussi définie par une relation entre deux termes consécutifs U, et Ug;,

Ou Ug4zetU,yy etc......et ondonnant le premier terme U,

Exemple : soit (U,),en définie par
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Suites arithmétiques -Suites géométriques

Suites arithmétiques

Suites géométriques

Soit r un réel.
(U,) est une suite arithmétique de
raison r et de premier terme Ung

S Upyy—Up=r

Soit q un réel.

(U,) est une suite géométrique de

raison q et de premier terme U, |
S Upsy =g XUy

(U, ) n'est pas arithmétique si :

(U, ) n'est pas géométrique si :
U, X Up # (Uy)?

TG

Somme de n termes

S=nX (a+b)/2 avec:

n : nombre de termes

a: le premier terme de la somme
b : le dernier terme

k=n
Sa= ) U= (n+1-p)=2
k=p
Avec Uy est une suite
arithmétique.

U, +U,
2

a:le premier terme de la somme
q : le raison de la suite
n:le nombre de terme de la somme
k=n
(n+1-p)

s,,="ZUk =%
g

Avec Uy est une suite
géométrique

1—4q
14

—wosi r<0
Uysir=0

lim U, =

n—+o

[+oo si r>0

+00 si gq>letUpg>0
-0 si q>1 et U, <0
0 si-1<¢q<1
@ sigs-—-1
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Suites bornées

Soit (U,) une suite réelle avecn € I. M et m sont deux réelles
On dit que (U,) est majoré parM < U, < M; pour toute nde |
On dit que (U,) est minorée parm < U, = m; pour toutendel

On dit que (U,) estbornée < (U,) est majorée et minorée

Suites bornées

Théoréme

Soit (U,) une suite réelleavecn € I c IN
m(U,) une suite croissante & Uy, —U, 20
m(U,) une suite décroissante & Uy, — U, <0

m(U,) une suite constante < U,;, = U,

Remarques

(U,) une suite strictement croissante < Up,; —U, >0
(U,) une suite strictement décroissante < U,y — U, <0
Une suite est dite monotone si elle est croissante ou décroissante

Uy € Uy, etUgyy = Ugss = (U,) N'est pas monotone
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Convergence des suites monotones

Théoréme de convergence

m Toute suite croissante et majorée( U, < a) est convergente

mToute suite décroissante et minorée( U, = b) est convergente.

Théoréme de 4 points

U, donnée
Un+1 = f(Un)

m fest une fonction défine sur un ensemble D¢ avec x = U, etf(x) = U,y

Soit U une suite défine par : { on a

m (U,) est convergente et converge vers une limite L € D¢
m fest continue enL

m L est laseule solution del'équation f(L) =L
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Suites convergentes -Suites divergente

Définition

Soit (U,) une suite réelle avec n € 1 c IN

mOn dit que la suite (U,)) est convergente & liin U, = L (réel )
n—+ow

mOn dit que la suite (U,) est divergente ¢ lim U, = o ou n'existe pas

n—+oe
Remarques
mUne suite est convergente lorsque salimite en + o est un réel L fini et on dit qu'elle
converge vers L
mSi une suite est convergente alors sa limite est un réel unique
mLorsque (U,) est définie par son terme génerale on peut calculer sa limite en + o0
mon utilisant les régles des calculs des limites en 4 oo des fonctions usuelles
( njoue le role de x )Ou bien par le principe de limite de suite géometrique

Théoréme de comparaison

[négalité Comportement en + o Conclusion

lim V, = —o0 lim U, = —o0

n—+oo n—too

lim V, = 40 lim U, = 4o

n—+o n—++oo

lim V= lim W, lim U, =L

n—+oo n—+om n—++oo

= L (réel)

lim U, =0

V - n—+o
Jim v, =0
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